Varianta 070

Subiectul |
a) AB=5.
b) [12-7i|=+193.
o (x-17+(y-3F-1=0.
d) SABC =6.
3n 5n
€) COS— >Cc0S—.
7 7
f) x+y-4=0.
Subiectul I1.
1.
a) 6.
b) 16.

C) suma &dicinilor ecuaiei este egalcu O.
d) 1+5+9+13+...+37=190.

€ X +X, +x =-2.

2.
a) f'(x)=1+cosx, xOR.

b) Iimﬁzz.
x-0 ¥

& tim g
xww X
d) !f(x)dx=2+§.

e lim an(ljzz.
n-e n

Subiectul 111.

a) Evident, pundndx=y=0 Tin ipotea.

b) Pentru oricex(Z , punand y =-x 1in relaia din enuf, oktinem
f(-x)=-f(x).

c) Se demonstreazrin indugie, folosind relda din ipotea.

d) Pentrun=0,avem f(0)=0=alD.

Pentru nON”, aleganda, =a,=...=a, =1 n c), oktinem f(n)=alh

Pentru xJZ, x<0, din b)si a) deducemz f(x)=alx.



€) Evident, folosind definia fundiei injective.
f) Dacd a=0, f este funga nuki, care nu este surjeciivDa&a a#0, alegem

p,q0Z, q#0 astfel Tncétf(l):azg. Fie nON, n>2 astfel incat(n, q)=1.

Atunci 1Dlm f , deci fungia f nu este surjectiiv
n

g) Casila punctele anterioare se @rat OnON' si Ox0Q, g(nx)=nly(x).
Presupunemicexist al]Q" si bZ" astfel incatg(a)=b.

Pentru oricenN", avem b=g(a)= n@(gj, deci nunarul bOZ" are o infinitate
n

de divizori naturali, fals.

Subiectul 1V.

a) f’(x):ﬁ, Ox>1.

b) f"(x)<0, Ox>1, decifunda f' e strict descrestoare pe(1, «).
c) Consideim k(1 ®). Fundia f este o funie Rolle pefk, k +1] si din teorema

lui Lagrange deducemi@xist cO(k,k+1) astfel Tncétw: o) =
1
= flk+1)-flk)= .
(k+1)-1(4) clnc

d) Se folosgte punctulc) si monotonia fungei f'.

e) Din d) searatca OnON, n=2, avemb,, -b <0 si ¢, —c, >0,

deci sirul (b,)., este strict descrestor iarsirul (c,)_, este strict cretor.

f) PentrunON, n=2, avem b, —c, >0 sifolosind monotonia celor déwiruri
deducem:OnON, n22, c,<c,<b, <b,.

Obtinem cisirurile (b,)., si (c,)., suntconvergente, find monotosienarginite.

Notam limb, =b si limc, =c.

n-oo n-oo

Trecand la limiin (1) deducenb—-c=0, deci limb, =limc, .

n n- o

) Deoarecgirul (b )n22 este convergen&i,[r;lo a, = Ini[Tl (b, +In(in n)) = +eo.

n

) Ini[u((zn +1)[§1(2” ) +2)$1(2” +2)+"'+ﬁ(3_”)J =im, -2,)=
im b, ~b, J+lim (&)~ £(27)= |(|'“_§j |



